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HOJA 2: GEOMETRIA AFIN

Rectasy planos en el espacio afin ®>

1) DadoslospuntosP=(1,1,1) y Q=(0, 1, 2) y losvectoresu = (-1, 2, 0), v = (1, -1, -1), halle las ecuaciones
paramétricas e implicitas de las siguientes rectas de :?>:

a) recta que pasa por P con direccion u — v.
b) rectaque pasapor Py Q.
C) recta que pasa por Q con direccién 3v.

X-y+z=1
2) Hallelas ecuaciones de larecta que pasapor (1, 1, 1) y es paralelaalarecta { y 3720
X+y-3z=

3) Obtenga las ecuaciones implicitas de larecta que se apoya en lasrectasr y sy es paralelaalarectat, donde
. X=2z-1 . X=5z+4
|ly=-3z+2 |ly=4z-3 tix-y=z

4) DadoslospuntosP=(1,2,3),Q=(-1,-2,-3) y R=(0, 1, -1) y losvectoresu = (0, 1,-1) y
v = (5, 1, 2), halle |as ecuaciones paramétricas e implicitas de los siguientes planos de R
a) plano que pasapor P,QyR.
b) plano que pasapor P y R y esparalelo alarectaque pasapor Q condireccionu — v.
¢) plano que contienea R 'y cuyo subespacio de direccién es L{u + 2v, 2u + v}.

5) Obtenga |as ecuaciones paramétricas e implicitas de |as siguientes variedades afines de R*:

1
Z —
Xx-2 y+1 2
a) recta que pasa por € punto (1/2, -1, 2) y esparalelaalarectas: 1 = 5 = 3
b) rectaparalelaalarectas del apartado anterior y que pasa por €l origen.
Xx=1-3n+m

c) rectaque pasapor (1, -1, 2) y esparalelaalosplanos o : 1+ Xx-3y+2z=0y f:4 y=n-2m
z=2+m
d) plano paralelo a gey, y que pasapor los puntos (2,-1,4) y (3,0, -1).
€) plano paralelo a plano 3x + 4y + z+ 7 =0 y que cortaa gex en el punto de abcisa x = -2.
f) plano paralelo a plano x + y + 3z= 8y que pasa por €l punto (2, -1, 0).
g) plano que pasa por €l punto de interseccion de los tres planos siguientes:
1-x+2=0,-1+y-22=0,2+3x—-y=0 yesparaeloa plano 2x—3y +6z+7=0.

-1

; . y 2X+y+z=1
6) Determine el plano que contienealarectax = —— = 2+ 3, y esparalelo alarecta
2

X—-y+2z=0
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7) Seanr larecta que pasa por (1, 0, —1) y tiene subespacio de direccion {(x,y,2) / x+y=0,2y+ z= 0} y sla
recta que pasa por (-1, 1, 0) y (=3, 2, 1). Pruebe que se cortan y obtenga las ecuaciones paramétricas del plano
gue determinan.

8) Determine, s existe, lainterseccion de los siguientes pares de planosen R*
. T iX=Y+zZ= 1 b Ty (x, Y, z) = a(l,l,—l)+ ﬂ(O,l,—Z)
7y 2X+2y-3z=4 ) 75 (% y,2) = (010) + 2(0.1-1) + 1(2.35)

9) Determine la posicién relativa de los siguientes pares de rectas de R* y s se cortan, encuentre el punto de
interseccion:

axy,2=(-1,21+a(473,2) (X,y,2=(0,1,0) +B(1,3,2).
b x+4:y—3:z+1 x+9:y—1:z—3
5 2 -4 -5 3 2
2Xx-3y—-z=3 X+y=2
C){ x-3y=4 {y—z:—l

10) Averigie la posicion relativa de los planos siguientes tomados dos a dos:
M 2X+2y—-z+1=0 Mo X—y—-4z+2=0 3. dy+7z-3=0 4. 2X+2y—z—-3=0.

Variedades afines de ®*

11) Halle el hiperplano de %* que es paralelo al hiperplano definido por la ecuaciéon x -2y +z—t =0 y pasa por
e punto P=(0, 1,1, 1).

12) Halle lainterseccién de los siguientes planos de R* :
Mp:{x+t=0,y—-z=1} y My:(X,¥,2z 1) =(0,0,1,-1) +L{(a 2, 2,-4), (1,0, 1, 0)}

segun los valores del parametro a.

13) Encuentre el valor del nimeroreal a parael que esno vacialainterseccion delosplanos S, y S;:

(x=a+&+2p fx=2+oc+2[3
y=1-i-np y=1

S1 \z:4+k Sz {z=1+a+[3
t=6+5\L+2u t=3o

14) En R*, halle un hiperplano paralelo a plano 1= (-1, 0, 1, 0) + L{(2, -1, -1, 1), (-1, 1, 2, 0)}, y que pase
por lospuntos P=(1,-1,0,0) y Q=(-1,0,0, 1).
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